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17.0 WÆuþku :
Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk ½ýk «&™ku yuðk nkuÞ Au fu suLku «kÚkr{f «&™{kt YÃkktíkh fÞko ÃkAe

íkuLkku Wfu÷ {u¤ððku {w~fu÷ nkuÞ  Au. íÞkhu yk «&™Lku îtîLkk «&™{kt YÃkktíkh fhe Wfu÷ {u¤ðe
þfkÞ Au. íkuÚke yk «fhý{kt ykðk «&™kuLke Mk{s {u¤ðeþwt yLku íkuLke rðrðÄ ûkuºkku{kt Úkíkku
WÃkÞkuøk Mk{Sþwt.
17.1 «kMíkkrðf :

Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞk MkkÚku Mktf¤kÞu÷ yuf çkeò «&™Lke ynª [[ko fheþwt. yk
«&™Lku yLkwYÃk yuf ÔÞðnkrhf WËknhý òuEyu. Äkhku fu çku ftÃkLkeyku yuf s «fkhLke ðMíkwykuLkwt
WíÃkkËLk fhu Au. Ãkhtíkw ftÃkLke LkVku fhu Au, ßÞkhu ftÃkLke ¾kux fhu Au. LkVku fhíke ftÃkLke íkuLkku
LkVku {n¥k{ ÚkkÞ íkuðku «ÞíLk fhu Au, ßÞkhu ftÃkLke ¾kux fhíke ftÃkLke íkuLke ¾kux LÞqLk¥k{ ÚkkÞ
íkuðku «ÞíLk fhu Au. yk çktLku ftÃkLkeyku Mk{kLk Ãkrhçk¤ku nuX¤ fk{ fhu Au. íkuÚke çktLku ftÃkLkeyku
{kxu ÃkrhÂMÚkrík yLku «&™ku Mkh¾k Au. yk{ çktLku ftÃkLkeyku {kxu Eüík{efhýLkku «&™ nt{uþk
òuzfk{kt òuðk {¤u Au, su{kt yuf «&™ {n¥k{efhýLkku yLku çkeòu «&™ LÞqLk¥k{efhýLkku nkuÞ
Au. yk{ktÚke ykÃkýu yuf «&™Lku «kÚkr{f «&™ íkhefu ÷Eyu íkku çkeòu «&™ îtîLkku «&™ çkLku
Au. îtîLkk rMkØktík yk çku òurzÞk «&™ku ðå[u yktíkrhf MktçktÄ Ëþkoðu Au. íkuÚke Mkwhu¾ ykÞkusLkLke
Mk{MÞk{kt «kÚkr{f «&™Lkk Wfu÷ ÃkhÚke îtîLkk «&™Lkku Wfu÷ {¤u Au yLku îtîLkk «&™Lkk Wfu÷
ÃkhÚke «kÚkr{f «&™Lkku Wfu÷ {¤u Au.
17.2 Mkwhu¾ ykÞkusLk{kt îtî «&™Lkku yÚko :

Mkk{kLÞ yÚko{kt Dual Lkku yÚko çkuðzwt fu îtî ÚkkÞ Au. Mkwhu¾ ykÞkusLk{kt Ëhuf «&™Lkku
Wfu÷ çku heíku {u¤ðu÷ Wfu÷ Mkh¾ku {¤u Au. ‘‘Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞkLkku íkuLkk {q¤ MðYÃk{kt
ykÃku÷k «&™kuLkku Wfu÷ íkuLkk yLÞ çkeS Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk «&™{kt íku s {krníke {kxu çkeS
heíku ykÃku÷k «&™ MkkÚku Mktf¤kÞu÷ nkuÞ Au.’’ suLku îtî fnuðk{kt ykðu Au. îtîLkku îtî {q¤ «&™
çkLku Au. íkuÚke Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk «&™Lkku Wfu÷ yuf heíku {u¤ððku íku çkeS heíku {u¤ððk çkhkçkh

yuf{-17 îtîLke Mk{MÞk
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Au. yk{ «kÚkr{f «&™Lkku Eüík{ Wfu÷ òýíkk nkuEyu íkku íkuLkk îtîLkk «&™Lkku Wfu÷ Ãký òýe
þfkÞ Au. íkuÚke Wfu÷ {u¤ððk {kxu ÷køkíkku Mk{Þ îtîLkk WÃkÞkuøkÚke çk[kðe þfkÞ Au.
17.3 Mkwhu¾ ykÞkusLk{kt îtî «&™Lkk ÷ûkýku yÚkðk {q¤ Mk{MÞk yLku îtî Mk{MÞk ðå[uLkk

MktçktÄLkwt yÚko½xLk
(1) «kÚkr{f «&™Lke yMk{íkkykuLke MktÏÞk m Lku yLkwYÃk îtî «&™{kt [÷Lke MktÏÞk çkLku Au.

íku{s «kÚkr{f «&™Lkk [÷Lke MktÏÞk (x1, x2 ... xn) sux÷k îtîLkk «&™Lke yMk{íkkyku
nkuÞ Au. yk{ ykÃku÷ «kÚkr{f «&™{kt m «ríkçktÄku yLku n [÷ku îtî{kt n «ríkçktÄku
m [÷kuLkku «&™ çkLku Au.

(2) {q¤ («kÚkr{f) «&™Lke ÃktÂõík (nkh) yu îtî «&™Lkku Míkt¼ çkLku Au.
(3) «kÚkr{f «&™{kt yMk{íkkykuLke s{ýe çkkswLkk ½xfku (bj) yLkw¢{u îtî «&™Lkk nuíkw÷ûke

rðÄuÞ{kt [÷kuLkk Mknøkwýfku çkLku Au. ßÞkhu «kÚkr{f «&™Lkk nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt [÷kuLkk
Mknøkwýfku (Cj) îtî «&™{kt yMk{íkkykuLke s{ýe çkkswLkk ½xfku çkLku Au.

(4) òu «kÚkr{f «&™ {n¥k{ {kxu nkuÞ íkku îtîLkku «&™ LÞqLk¥k{ {kxu çkLku Au. íku s heíku
«kÚkr{f «&™ LÞqLk¥k{efhýLkku nkuÞ íkku îtîLkku «&™ {n¥k{e fhýLkku çkLku Au.

(5) «kÚkr{f «&™{kt {n¥k{ çkLkkððkLkku nuíkw÷ûke «&™  Lkk «ríkçktÄku Ähkðíkku nkuÞ Au.
ßÞkhu íkuLkku îtî LÞqLk¥k{ çkLkkððkLkk nuíkw÷ûke ðk¤ku  Lkk «ríkçktÄku Ähkðíkku «&™ çkLku
Au. yk{ yMk{íkkLke rLkþkLkeyku W÷xkE òÞ Au.

(6) îtîLkk «&™Lkk MknøkwýfLkku ©urýf yu «kÚkr{f «&™Lkk MknøkwýfkuLkku «rík ©urýf çkLku
Au.

(7) «kÚkr{f yLku îtî «&™{kt [÷kuLke ®f{íkku Éý Úkíke LkÚke.
(8) îtîLkku îtî yu {q¤ «&™ çkLku Au.
(9) çktLku «&™{kt [÷hkrþykuLke MktÏÞk yLk]ý Au. su «kÚkr{f yLku îtî «&™{kt [÷ku yLk]ý

«ríkçktÄkuLke yMk{íkkyu  0 yLku 0  MðYÃkLke nkuÞ íkuðk «&™Lku Mktr{ík Mkwhu¾
ykÞkusLk «&™ fnu Au.

17.4 Mkwhu¾ ykÞkusLk{kt îtî «&™Lkk VkÞËkyku fu WÃkÞkuøkeíkkyku
(1) îtîLke økýíkhe «kÚkr{f Wfu÷Lke [kufMkkE íkÃkkMku Au.
(2) yÚkoþk†{kt îtîLke ÃkØrík Input-Output (ykðf-òðf)Lke Lkerík ½zðk{kt WÃkÞkuøke

Ãkwhðkh ÚkkÞ Au.
(3) òu fkuE Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞk{kt [÷kuLke MktÏÞk ykuAe nkuÞ Ãkhtíkw «ríkçktÄkuLke

MktÏÞk ðÄw nkuÞ íkku yk «&™Lkku îtî «&™{kt [÷kuLke MktÏÞk ðÄw Ãkhtíkw «ríkçktÄkuLke MktÏÞk
ykuAe nkuðkLku fkhýu «kÚkr{f «&™Lku çkË÷u îtî «&™Lkku Wfu÷ {u¤ððkLkwt Mkh¤ çkLku Au.

(4) îtîLkku «&™ ykŠÚkf yÚko½xLk fu ¼rð»ÞLkk rLkýoÞ ÷uðk{kt {uLkus{uLxLku ¾qçk s {ËËYÃk
ÚkkÞ Au.

(5) ¼kiríkf þk†, EsLkuhe þk† yLku økrýík{kt îtî ¾qçk s WÃkÞkuøke Au.
(6) ÷ktçkk økk¤kLkk ykÞkusLk{kt íkuLke ykŠÚkf yøkíÞíkk ðÄe òÞ Au.
(7) ßÞkhu Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞk{kt «khtr¼f «&™ îkhk Wfu÷ yþõÞ nkuÞ íÞkhu îtîLkk

«&™Lkku WÃkÞkuøk fhðk{kt ykðu Au.
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17.5 îtî Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk «&™Lke h[Lkk
(1) Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk «&™Lku íkuLkk «{krýík (økkrýíkef) MðYÃk{kt Vuhðku.
(2) «kÚkr{f «&™Lke Ëhuf yMk{íkkyku («ríkçktÄku) ËeX yuf îtî [÷ ÔÞkÏÞkrÞík fhku fu su

Éý Lk nkuÞ.
(3) «kÚkr{f «&™Lkk nuíkw÷ûke rðÄuÞLkk [÷Lkk y[¤ Mknøkwýfku (Cj)Lku îtîLkk «&™Lkk

«ríkçktÄku (yMk{íkk)Lke s{ýe çkksw ykðíkk y[¤ku íkhefu Ëþkoðku.
(4) «kÚkr{f «&™{kt «ríkçktÄku (yMk{íkkyku){kt s{ýe çkkswyu ykðíkk ½xfku (bj)Lku îtîLkk

nuíkw÷ûke rðÄuÞLkk y[¤ ®f{íkkuLkk MkrËþ íkhefu Ëþkoðku.
(5) «kÚkr{f «&™Lkk «ríkçktÄku{kt zkçke íkhVLkk Mkwhu¾ MktçktÄkuLkk yux÷u fu [÷Lkk MknøkwýfkuÚke

çkLkíkk ©urýfLkku «rík ©urýfLkk ½xfkuLkku WÃkÞkuøk fhe îtî «&™Lkk «ríkçktÄkuLke s{ýe
íkhV Mkwhu¾ MktçktÄku {u¤ðku.

(6) «kÚkr{f «&™Lkk yLku íkuLku yLkwYÃk îtî «&™Lkk «ríkçktÄku{kt ykðíkk yMk{íkkLkk r[Lnku
W÷xkððk.

(7) nuíkw÷ûke rðÄuÞLkk Eü{efhý{kt òu «kÚkr{f «&™{kt {n¥k{ çkLkkððwt nkuÞ íkku îtî{kt
íkuLku ÷½wík{ çkLkkðku yLku òu ÷½w¥k{ çkLkkððwt nkuÞ íkku îtî{kt íkuLku {n¥k{ çkLkkððwt.

17.6 Mkwhu¾ ykÞkusLk{kt îtî «&™ {kxuLkwt rðMík]ík MðYÃk
Äkhku fu «kÚkr{f «&™ Lke[u {wsçk Au. «kÚkr{f «&™ (P)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = c1x1 + c2x2 + ... + cnxn Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{
çkLkkðku.
þhíkku : a11x1 + a12x2 + ... + a1nxn  b1

a21x1 + a22x2 + ... + a2nxn  b2

. . . .

. . . .

. . . .
am1x1 + am2x2 + ... + amnxn  bm yLku
x1, x2 ... xn  0

yk «&™Lkk îtî «&™Lkwt rLkYÃký Lke[u {wsçk Úkþu.
Mkki«Úk{ m yMk{íkkyku ykÃku÷ Au. íkuÚke íkux÷k s îtî [÷ku y1, y2 ... ym ÔÞkÏÞkrÞík
fheþwt. íkuÚke b1, b2 ... bm yu nuíkw÷ûke rðÄuÞLkk Mknøkwýfku Úkþu.

îtî «&™ : (D)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ = b1y1 + b2y2 + ... + bmym Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLk¥k{
çkLkkðku.

þhíkku : a11y1 + a21y2 + ... + am1ym  c1

a12y1 + a22y2 + ... + am2ym  c2

. . . .

. . . .

. . . .
a1ny1 + a2ny2 + ... + amnym  cn yLku
y1, y2 ... ym  0
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Mk{sqíke :
ykÃkýu ynª y1, y2 ... ym [÷ku ÔÞkÏÞkrÞík fÞko Au. nuíkw÷ûke rðÄuÞLkk Mknøkwýfku b1,

b2 ... bm Au. íku{s «kÚkr{f «&™ {n¥k{efhýLkku Au. íkuÚke îtîLkku «&™ LÞqLk¥k{efhýLkku
Úkþu {kxu nuíkw÷ûke rðÄuÞ W Lku LÞqLk¥k{ çkLkkððkLkwt Au.

þhíkku : zkçke çkksw [÷Lkk Mknøkwýfku «kÚkr{f «&™Lkk ©urýfLkk «rík ©urýf yux÷u fu nkh{kt
Mknøkwýfku íku Míkt¼{kt ÷¾u÷ Au. Ëk.ík. «kÚkr{f «&™{kt «Úk{ nkh [÷Lkk Mknøkwýfku
a11, a12 ... a1n Au. su îtîLkk «&™{kt «Úk{ Míkt¼Lkk [÷Lkk Mknøkwýfku íkhefu ËþkoÔÞk
Au.

s{ýe çkkswLkk y[¤ktfku «kÚkr{f «&™Lkk nuíkw÷ûke rðÄuÞLkk Mknøkwýfku ÷eÄk Au
su c1, c2 ... cn Au.

«kÚkr{f «&™{kt yMk{íkkyku  Au su îtîLkk «&™{kt  ÚkkÞ Au.
17.7 WËknhýku
WËk.1 Lke[uLkk «kÚkr{f «&™Lku îtîLkk «&™{kt Ëþkoðku. «kÚkr{f «&™ (P)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 30x1 + 40x2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{ çkLkkðku.
þhíkku: x1 + 2x2  20

4x1 + 9x2  360

2x1 + x2  60 yLku
x1, x2  0

Wfu÷ : Mkki«Úk{ «kÚkr{f «&™{kt ºký yMk{íkkyku Au. {kxu îtî{k «&™{kt ºký [÷ku y1 y2

yLku y3 ÔÞkÏÞkrÞík fheþwt.
nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z {n¥k{ Au. íkuÚke îtîLkk «&™{kt LÞqLk¥k{ çkLkkðeþwt.
ºkýuÞ yMk{íkkykuLkk s{ýe çkkswLkk y[¤ktfku yLkw¢{u 20, 360 yLku 60 Au. su îtîLkk
«&™{kt nuíkw÷ûke rðÄuÞLkk Mknøkwýfku Úkþu. íku{s «kÚkr{f «&™{kt nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt
[÷Lkk Mknøkwýfku yLku Au su îtîLkk «&™{kt þhíkku (yMk{íkkyku) Lke s{ýeçkkswLkk
y[¤ktfku çkLkþu.

yMk{íkkyku{kt «Úk{ nkhLke [÷Lkk Mknøkwýfku 1 yLku 2 Au su îtîLkk «&™{kt
Míkt¼ çkLkþu. íku s heíku çkeS yMk{íkk (Q12) Lke [÷Lkk Mknøkwýfku 4 yLku 9 Au su
çkeò Míkt¼{kt ykðþu. íku s heíku ºkeS nkh Ãký Míkt¼ çkLkþu.
«kÚkr{f «&™{kt yMk{íkkLkwt r[ö  Au su îtîLkk «&™{kt  Úkþu.

îtî «&™ (D)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ w = 20y1 + 360y2 + 60y3 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLkík{
çkLkkðku.

þhíkku: y1 + 4y2 + 2y3  30

2y1 + 9y3 + y3  40 yLku
y1, y2  0

WËk.2 Lke[uLkk «kÚkr{f «&™Lku îtîLkk «&™{kt Vuhðku. «kÚkr{f «&™ (P)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = x1 + 2x2 + 3x3 + 4x3Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{
çkLkkðku.

þhíkku: x1 + 2x2 + 2x3 + 3x4  20
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2x1 + x2 + 3x3 + 2x4  20 yLku
x1, x2, x3, x4  0

Wfu÷ : îtîLkk «&™Lkk Mkk{kLÞ rLkÞ{kuLkku WÃkÞkuøk fhe îtî «&™ Lke[u {wsçk {u¤ðe þfkÞ.
«kÚkr{f «&™{kt çku «ríkçktÄku Au. íkuÚke îtîLkk «&™{kt çku [÷ku y1 yLku y2 ÔÞkÏÞkrÞík
fheþwt.
nuíkw÷ûke rðÄuÞ w = 20y1 +20y2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLkík{ çkLkkðku.

þhíkku : y1 + 2y2  1

2y1 + y2  2

2y1 + 3y2  3

3y1 + 2y2  4 yLku
y1  0, y2  0

Mk{sqíke :
ynª çku yMk{íkkLke s{ýeçkksw ®f{íkku 20, 20 Au. su nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt [÷ y1 yLku
y2Lkk Mknøkwýfku çkLku Au yLku «kÚkr{f «&™Lkk nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt [÷ x1, x2, x3, x4

Lkk Mknøkwýfku yLkw¢{u 1, 2, 3 yLku 4 Au su îtî «&™{kt yMk{íkkLke s{ýe çkkswLkk
ytfku çkLku Au. «kÚkr{f «&™{kt Ãknu÷e yMk{íkk (nkh){kt x Lkk Mknøkwýfku yLkw¢{u 1,

2, 2, 3 Au su îtî{kt Míkt¼ (Yj) Lkk Mknøkwýfku çkLku Au. íku s heíku çkeS nkh çkeòu
Míkt¼ çkLku Au.
«kÚkr{f «&™{kt  Lke rLkþkLkeyku Au su îtîLkk «&™{kt  çkLku Au.

WËk.3 Lke[uLkk «kÚkr{f «&™Lku îtîLkk «&™{kt Vuhðku. «kÚkr{f «&™ (P)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 5x1 + 10x2 + 8x3 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{ çkLkkðku.
þhíkku : 3x1 + 5x2 + 2x3  60

4x1 + 4x2 + 4x3  72

2x1 + 4x2 + 5x3  100 yLku
x1, x2, x3  0

Wfu÷ : ynª ºký yMk{íkkyku (þhíkku) Au íkuÚke ºký [÷ku ÔÞkÏÞkrÞík fheþwt îtî «&™ (D)

«kÚkr{f «&™{kt ºký «ríkçktÄku Au. íkuÚke îtîLkk «&™{kt ºký [÷ku y1, y2 yLku y3

ÔÞkÏÞkrÞík fheþwt.
nuíkw÷ûke rðÄuÞ w = 60y1 + 72y2 + 100y3 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLkík{
çkLkkðku.

þhíkku : 3y1 + 4y2 + 2y3  5

5y1 + 4y2 + 4y3  10

2y1 + 4y2 + 5y2  8 yLku
y1, y2, y3  0

Mk{sqíke :
ynª ºký yMk{íkkyku {kxu îtîLkk ºký [÷ku y1, y2, y3 ÔÞkÏÞkrÞík fÞko Au. nuíkw÷ûke
rðÄuÞ {kxu Mknøkwýfku, «kÚkr{f «&™Lkk yMk{íkkLke s{ýe çkkswLkk ytfku 60, 72 yLku
100 ÷eÄk Au. íku s heíku «kÚkr{f «&™Lkk nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z{kt (xi) Lkk Mknøkwýfku 5,

10 yLku 8 îtîLke yMk{íkk{kt s{ýeçkkswLkk ytfku íkhefu ÷eÄk Au.
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«kÚkr{f «&™{kt  r[ö îtî «&™{kt  fhu÷ Au.
«kÚkr{f «&™{kt yMk{íkk{kt zkçke çkksw [÷Lkk Mknøkwýfku nkh{kt Au íku îtî{kt Míkt¼™k
Mknøkwýfku ÚkkÞ Au.

WËk.4 Lke[uLkk «kÚkr{f «&™Lku îtîLkk «&™{kt Vuhðku. «kÚkr{f «&™ (P)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 7x1 + 3x2 + 8x3 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLk¥k{ çkLkkðku.
þhíkku : 8x1 + 2x2 + x3  3

3x1 + 6x2 + 4x3  4

4x1 + x2 + 5x3  1

x1 + 5x2 + 2x3  7 yLku
x1, x2, x3  0

Wfu÷ : «kÚkr{f «&™ LÞqLk¥k{Lkku Au. íkuÚke îtî «&™ {n¥k{LkLkku çkLkþu. ynª [kh yMk{íkkyku
Au. íkuÚke îtîLkk [kh yMk{íkkyku Au. íkuÚke îtîLkk [kh [÷ku y1, y2, y3 yLku y4

ÔÞkÏÞkrÞík fheþwt.
îtî «&™ (D)

nuíkw÷ûke rðÄuÞ w = 3y1 + 4y2 + y3 + 7y4 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{
çkLkkðku.

þhíkku : 8y1 + 3y2 + 4y3 + y4  7

2y1 + 6y2 + y3 + 5y4  3

y1 + 4y2 + 5y3 + 2y4  8 yLku
y1, y2, y3, y4  0

Mk{sqíke :
ynª [kh yMk{íkkyku ykÃku÷ Au. íkuÚke îtî «&™ {kxu [kh [÷ku y1, y2, y3 yLku y4

ÔÞkÏÞkrÞík fÞko Au.
«kÚkr{f «&™ LÞqLk¥k{Lkku Au íkuÚke îtîLkku «&™ {n¥k{ Úkþu.
«kÚkr{f «&™{kt [÷ku x1, x2, x3 yu{ ºký Au íkuÚke îtî «&™{kt [kh yMk{íkkyku Úkþu.
«kÚkr{f «&™{kt yMk{íkkyku  MðYÃkLke Au. íkuÚke îtî «&™{kt  ÚkkÞ Au.
«kÚkr{f «&™{kt yMk{íkkykuLke s{ýe çkkswLkk ytfku 3, 4, 1 yLku 7 Au. su îtî «&™{kt
nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt [÷Lkk Mknøkwýfku çkLku Au.
«kÚkr{f «&™{kt nuíkw÷ûke rðÄuÞ [÷Lkk Mknøkwýfku (7, 3, 8) îtîLkk «&™{kt yMk{íkkykuLke
s{ýe çkkswLke ®f{íkku çkLku Au.

WËk.5 Lke[uLkk «kÚkr{f «&™Lku îtîLkk «&™{kt hsq fhku.
nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 20x1 + 40x2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLk¥k{ çkLkkðku.

þhíkku : 4x1 + 3x2  60

4x1 + 5x2  40

x1 + 4x2  20

x1 + 2x2  16 yLku
x1, x2  0

Wfu÷ : ynª [kh yMk{íkkyku Au {kxu îtî «&™{kt [kh [÷ku y1, y2, y3, y4 ÔÞkÏÞkrÞík fheþwt.
íku{s «kÚkr{f «&™ LÞqLk¥k{ MðYÃkLkku Au. íkuÚke îtî «&™ {n¥k{Lkku Úkþu. îtîLke
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þhíkku {wsçk îtî «&™ Lke[u {wsçk ÷¾e þfkÞ.
nuíkw÷ûke rðÄuÞ w = 60y1 + 40y2 + 20y3 + 16y3 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{
çkLkkðku.

þhíkku : 4y1 + 4y2 + y3 + y4  20

3y1 + 5y2 + 4y3 + 2y4  40 yLku
y1, y2, y3, y4  0

WËk.6 yuf WíÃkkËf ftÃkLke A yLku B «fkhLke ðMíkwykuLkwt WíÃkkËLk I yLku II {þeLkku Ãkh fhu
Au. yk ytøkuLke {krníke Lke[uLkk fkuüf{kt Ëþkoðu÷ Au.

            ðMíkwyku WÃk÷çÄ
{þeLkku A B f÷kf
I 30 20 300
II 5 10 110
LkVku 6 8

(Ëh ÞwrLkxu)
{n¥k{ LkVku ÚkkÞ íku heíku ðMíkwyku A yLku B Lkku WíÃkkËLk yuf{ku Lk¬e fhðk

{kxu yk «&™Lku «kÚkr{f «&™ íkÚkk îtî «&™{kt Ëþkoðku.
Wfu÷ : «kÚkr{f «&™ (P)

Äkhku fu WíÃkkËf A «fkhLke x1 yLku B «fkhLke x2 ðMíkwyku çkLkkðu Au.
 nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 6x1 + 8x2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{ çkLkkðku.

þhíkku: 30x1 + 20x2  300

5x1 + 10x2  110 yLku
x1, x2  0

îtî «&™ (D)

Äkhku fu {þeLk I Ãkh, y1 ®f{ík Au yLku {þeLk II Ãkh Ëh f÷kfu y2 ®f{ík Au.
 nuíkw÷ûke rðÄuÞ w = 300y1 + 110y2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLk¥k{
çkLkkðku.

þhíkku: 30y1 + 5y2  6

20y1 + 10y2  8 yLku
y1, y2  0

WËk.7 yuf WíÃkkËf A yLku B yu{ çku «fkhLke ðMíkwykuLkwt WíÃkkËLk fhu Au. ðMíkw A Lkk yuf
yuf{ ËeX R 10 yLku ðMíkw A Lkk yuf{ yuf{ËeX R 35 LkVku {¤u Au. íku{s yk
ðMíkwyku çkLkkððk {kxu sYhe fk[ku{k÷ yLku {þeLkLkk f÷kfkuLkku fkuüf Lke[u {wsçk Au.

ðMíkwyku

A B Ëh yXðkrzÞu WÃk÷çÄ

fk[ku {k÷ 2 rføkúk 3 rføkúk 60 rføkúk

{þeLkLkk f÷kfku 4 f÷kf 3 f÷kf 96 f÷kf

yk «&™Lku «kÚkr{f «&™ yLku îtîLkk «&™{kt Ëþkoðku.
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«kÚkr{f «&™ (P)

Äkhku fu WíÃkkËf A «fkhLke x1 yLku B «fkhLke x2 ðMíkwykuLkwt WíÃkkËLk fhu Au.
 nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 40x1 + 35x2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{ çkLkkðku.

þhíkku : 2x1 + 3x2  60

4x1 + 3x2  96 yLku
x1, x2  0

- îtî «&™ (D)

Äkhku fu WíÃkkËfLku fk[k{k÷ {kxu yuf rf÷kuøkúk{Lkk R y1 [qfððk Ãkzu Au. yLku yuf f÷kf
{þeLkLkk ðÃkhkþ Ãkh R y2 ¾[o ÚkkÞ Au.
 nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 60y1 + 96y2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLk¥k{ çkLkkðku.

þhíkku: 2y1 + 4y2  40

3y1 + 3y2  35 yLku
y1, y2  0

17.8 ík{khe «økrík [fkMkku
17.8.1 Lke[uLkk «&™kuLkk sðkçk ykÃkku.

1. Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk «&™{kt îtîLkku yÚko Mk{òðe íkuLkk ÷ûkýku ÷¾ku.
2. Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞk{kt îtîLkk «&™Lke WÃkÞkuøkeíkkyku Mk{òðku.
3. Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞkLkk îtîLkk «&™Lke h[Lkk rðøkíku Mk{òðku.
4. Mkwhu¾ ykÞkusLk{kt îtî «&™ {kxuLkwt rðMík]ík MðYÃk ÷¾ku.
5. Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞk{kt «kÚkr{f «&™ yLku îtî «&™ ðå[uLkk MktçktÄLkwt yÚko½xLk

fhku.
6. Lke[uLkk Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk «kÚkr{f «&™Lku îtî «&™{kt hsq fhku.

nuíkw÷ûke rðÄuÞLku {n¥k{ çkLkkðku. Z = 4x1 + 6x2

þhíkku : x1 + 2x2  2

x1 + 3x2  4 yLku
x1, x2  0

7. Lke[u ykÃku÷ «kÚkr{f «&™Lku îtî «&™{kt hsq fhku.

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 3x1 + 2x2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{ çkLkkðku.
þhíkku: 2x1 + x2  5

x1 + x2  3 yLku x1, x2  0

8. Lke[u ykÃku÷ Mkwhu¾ ykÞkusLkLkk «kÚkr{f «&™Lku îtîLkk «&™{kt Ëþkoðku.
nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 20x1 + 6x2 + 8x3 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk {n¥k{ çkLkkðku.

þhíkku: 8x1 + 2x2 + 3x3  250

4x1 + 3x2  150

2x1 + x3  50 yLku x1, x2, x3  0

9. Lke[uLkk «kÚkr{f «&™Lku îtîLkk «&™{kt hsq fhku.
nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 12x1 + 20x2 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk hneLku LÞqLk¥k{ çkLkkðku.

þhíkku: 6x1 + 8x2  80

7x1 + 12x2  150 yLku x1, x2  0
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10. Lke[u ykÃku÷ «kÚkr{f «&™Lku îtî «&™{kt hsq fhku.

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 60x1 + 72x2 + 100x3 Lku Lke[uLke þhíkkuLku ykÄeLk LÞqLk¥k{
çkLkkðku.

þhíkku: 3x1 + 4x2 + 2x3  5

5x1 + 4x2 + 4x3  10

2x1 + 4x2 + 5x3  8 yLku x1, x2, x3  0

11. Lke[u ykÃku÷ «kÚkr{f «&™Lku îtî «&™{kt hsq fhku.

nuíkw÷ûke rðÄuÞ Z = 3x1 – 2x2 + 4x3 Lku LÞqLk¥k{ çkLkkðku.
þhíkku : 3x1 + 5x2 + 4x3  7

6x1 + x2 + 3x3  4

–7x1 + 2x2 + x3  –10

x1 – 2x2 + 5x3  3

4x1 + 7x2 – 2x3  2 yLku x1, x2, x3  0

16.8.2 Lke[u ykÃku÷ «&™{kt ÞkuøÞ rðfÕÃkLke ÃkMktËøke fhe sðkçkku ykÃkku.

(1) Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞkLkk «kÚkr{f «&™{kt ºký [÷ku yLku [kh yMk{íkkyku ykÃku÷
nkuÞ íkku îtîLkk «&™Lkk [÷kuLke MktÏÞk fux÷e Úkþu ?
(a) 12 (b) 7 (c) 3 (d) 4

(2) «kÚkr{f «&™Lkk nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt [÷Lkk Mknøkwýfku (Cj) îtî «&™{kt .............
çkLku Au.
(a) nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt [÷Lkk Mknøkwýfku
(b) yMk{íkkyku{kt zkçke çkkswLkk Mknøkwýfku
(c) yMk{íkkyku{kt s{ýe çkkswLkk ytfku
(d) ykÃku÷{ktÚke yufÃký Lkrn

(3) «kÚkr{f «&™{kt yMk{íkkyku{kt zkçke çkksw [÷Lkk MknøkwýfkuLkku ©urýf îtîLkk «&™Lkk
yMk{íkkyku{kt zkçke çkkswLkk Mknøkwýfku .............. çkLku Au.
(a) yuf{ ©urýf (b) «rík ©urýf
(c) Mktr{ík ©urýf (d) ÔÞMík ©urýf

(4) îtîLkk «&™{kt nuíkw÷ûke rðÄuÞ{kt [÷Lkk Mknøkwýfku «kÚkr{f «&™{kt ............. Lku
÷uðk{kt ykðu Au.
(a) bj (b) cj (c) ci j (d) ykÃku÷{ktÚke yufÃký Lkrn.

(5) «kÚkr{f «&™{kt m «ríkçktÄku yLku n [÷ku îtî{kt ........... «ríkçktÄku yLku .........
[÷kuLkku «&™ çkLku Au.
(a) n yLku m (b) m yLku n(c) cj yLku bj (d) bj yLku cj

(6) «kÚkr{f «&™Lkk Ëhuf yMk{íkkyku «ríkçktÄku ËeX .............. îtî [÷ ÔÞkÏÞkrÞík
fhðk{kt ykðu Au.
(a) çku (b) yuf (c) ºký (d) yufÃký Lkrn
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sðkçkku :
17.8.1 Lkk sðkçkku
(6) LÞqLk¥k{ çkLkkðku w = 2y1 + 4y2

þhíkku : y1 + y2  4

2y1 + 3y2  6 yLku y1, y2  0

(7) LÞqLk¥k{ çkLkkðku w = 5y1 + 3y2

þhíkku : 2y1 + y2  3

y1 + y2  2 yLku y1, y2  0

(8) LÞqLk¥k{ çkLkkðku w = 250y1 + 150y2 + 50y3

þhíkku : 8y1 + 4y2 + 2y3  20

2y1 + 3y2 + 0y3  6

3y1 + 0y2 + y3  8 yLku y1, y2, y3  0

(9) {n¥k{ çkLkkðku w = 80y1 + 150y2

þhíkku : 6y1 + 7y2  12

8y1 + 12y2  20 yLku y1, y2  0

(10) {n¥k{ çkLkkðku W = 5y1 + 10y2 + 8y3

þhíkku : 3y1 + 5y2 + 2y3  60

4y1 + 4y2 + 4y3  72

2y1 + 4y2 + 5y3  100

(11) {n¥k{ çkLkkðku w = 7y1 + 4y2 – 10y3 + 3y4 + 2y5

þhíkku : 3y1 + 6y2 – 7y3 + y4 + 4y5  3

5y1 + y2 + 2y3 – 2y4 + 7y5  –2

4y1 + 3y2 + y3 + 5y4 – 2y5  4 yLku y1, y2, y3, y4, y5  0

17.8.2 Lkk sðkçkku
1 (d), 2 (c), 3 (b), 4 (a), 5 (a), 6 (b)

17.9 Ãkkrh¼kr»kf þçËku

îtî : çkuðzwt, Mkwhu¾ ykÞkusLk{kt «kÚkr{f «§Lku çkeS heíku Ëþkoððk{kt ykðu íkuLku
îtî fnu Au.

«kÚkr{f «§ : Mkwhu¾ ykÞkusLkLke Mk{MÞkLku «Úk{ ð¾ík økkrýríkf MðYÃku hsq fhðk{kt
ykðu íkuLku «kÚkr{f «§ fnu Au.

©urýf : MktÏÞkykuLke ÷tçk[kuhMk økkuXðýeLku ©urýf fnu Au.
16.12 MktË¼oMkqr[
1. r¢Þkí{f MktþkuÄLkLke Eüík{ ÃkØríkyku

«ku. h{uþ[tÿ yuLk. ËuMkkE, zkì. ¼hík¼kE çke. òLke
ÞwrLkðŠMkxe økútÚkrLk{koý çkkuzo, økwshkík hkßÞ, y{ËkðkË-6




